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1. Introduction

Soient S une variété analytique complexe et Z une variété analytique
complexe de dimension m. Soit Ω un domaine de S×Z. Soit O = O0

s,z

le faisceau sur Ω des germes de fonctions holomorphes des variables
complexes s ∈ S et z ∈ Z, et pour p = 1, . . . ,m, Op

s,z le faisceau sur Ω
des germes de formes différentielles holomorphes de degré p de la forme

f =
∑

1≤i1<i2<···<ip≤m

fi1i2···ipdzi1 ∧ dzi2 ∧ · · · ∧ dzip ,

où les coefficients fi1i2···ip sont dans O. Alors, chaque Op
s,z est un fais-

ceau de O-modules localement libre et par conséquent un faisceau an-
alytique cohérent sur Ω.
On définit la différentielle de f par rapport aux variables z1, z2, . . . , zm
par
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dpzf =
∑

1≤i1<i2<···<ip≤m

dzfi1i2···ip(s, z) ∧ dzi1 ∧ dzi2 ∧ · · · ∧ dzip

où

dzfi1i2···ip =
n∑

j=1

∂

∂zj
fi1i2···ip(s, z)dzj,

Pour un germe de fonctions holomorphes g ∈ O0
s,z, on pose

Dg = d0zg = dzg =
n∑

j=1

∂g

∂zj
dzj.

Alors, D : O0
s,z → O1

s,z est un morphisme de faisceaux. On note Ker D
le noyau de D. D’après [2, lemme 1], on a la suite exacte de faisceaux
sur Ω:

0 −→ Ker D −→ O0
s,z

d0z−→ O1
s,z

d1z−→ · · · dm−1
z−−−→ Om

s,z

dmz−→ 0 (I)

2. Théorème

Theorem 2.1. Soient S une variété analytique complexe de Stein et Z
une variété analytique complexe de dimension n et m respectivement.
Soit Ω un domaine de Stein de S × Z. Alors les conditions suivantes
(1), (2) et (3) sont équivalentes:

(1) Pour tout p = 1, . . . ,m et tout g ∈ H0(Ω,Op
s,z) avec dpzg = 0, il

existe f ∈ H0(Ω,Op−1
s,z ) tel que dp−1

z f = g.
(2) (Ω̃, ϕ) est un domaine de Riemann sur S de Stein et Hq(Ω(s, z),C) =

0, pour tout q = 1, . . . ,m et tout (s, z) ∈ Ω.
(3) Hp(Ω,Ker D) = 0, pour tout p = 1, . . . ,m.
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