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Résumé :

Bien que l’étude des équations diophantiennes remonte à Diophante d’Alexandrie au IIIe

siècle, des problèmes similaires avaient déjà été considérés par des civilisations antérieures, no-

tamment celle de Babylone et celle de l’Égypte antique. Ici, on se pose deux problèmes distincts

mais dont la solution est la même :

Problème 1 : Il s’agit de trouver les entiers naturels n et m tels que n(n+1)
2 = m3 (1)

qui est équivalent à une représentation sous la forme du carré d’un nombre impair moins le

cube d’un nombre pair.

Problème 2 : On se donne le T(1) - cube {1, 2, 3} et on cherche s’il est extensible.

On montre que le problème 2, est équivalent à résoudre l’équation de Thue b3 − 2a3 = −1.

La résolution de cette équation revient à calculer les éléments nuls d’une certaine suite

récurrente linéaire.

L’intérêt de cette étude est double : on met en exergue un lien inattendu entre deux problèmes

totalement distincts, d’une part, et on donne une idée de l’analyse p-adique en arithmétique,

d’autre part.
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